Analysis PVK - Losungen

Nicolas Lanzetti
Inicolas@student.ethz.ch



Nicolas Lanzetti Analysis PVK HS 2014/FS 2015

3 Differentialrechnung

1. (a) limgy_o+ 2% = lim,_, o+ e@0@) = elim, o+ (@I0(2)) (da e* stetig ist)
. . In(z) H . 1
lim, o+ (2 - In(z)) = lim, o+ 1;5:;) = lim, o+ % lim,, o+ 11/ = lim, o+ 5° =
0
Deshalb ist lim, g+ 2% = eMemo+ (@n(@)) = 0 = 1

Bemerkung. Das zeigt nicht, dass 0° = 1. Es geht nur um einen Grenzwert.

(b) 0

(c) 1/2

(@)l (5 = ) tan(e) = limgz (5 - 2) 555 = = limyoo oty sin (5 —y) =
=limy o Sm( ST cos(y) = = limy_0 @ - limy, 0 cos(y) = m 1=1.1=1

Yy
2. (a)1

(b) 1/8 (Siehe Analysis I, Serie 3, Aufgabe 3)

(c) -1 (Siehe Analysis I, Serie 3, Aufgabe 3)

(d) 1/2 (Siehe Analysis I, Serie 3, Aufgabe 3)

(e) 1 (Siehe Analysis I, Serie 3, Aufgabe 3)

(f) 0 (Siehe Analysis I, Serie 7, Aufgabe 1)

(g) e /2 (Siehe Analysis I, Serie 7, Aufgabe 1)

(h) 3 (Siehe Analysis I, Serie 7, Aufgabe 1)

3 @) @ =1-2 h@=2 g@=-1 HK)=5-a!

fi(x) = (h(g1(@)) = hi(g1(2)) - gi(@) =5 (1 —2)* - (=1) = =5 (1 —x)*

(b) go(x) = x? + cos(x) ho(x) = 2'® gh(z) =1 TR — sin(x) Lz) =18 217
F5(x) = (ha(ga(w)) = B(92()) - gh(x) = 18- (/& + cos(@))1T - (§ - 277 — sin(x))

(C) fg(l') — T — €ln(a:””) — ez~ln(x)
g3(w) =z -In(z)  hy(z) =e”  g3(x) =In(z)+2- hy(x) = e*
fi(x) = (hs(gs(x)) = hy(gs(x)) - gh(2) = ") - (In(x )+ 1) =2 (In(z) + 1)

(d) fa(z) ist die Inverse von hy(z) = 3 - cos(z) Wy(z) = —3 - sin(z)
filz) = (fi(z)) - L sm(arlccos(m)) =2 = - =-2: 1—14332

4. (a) ev®. (—% + ﬁ)

(b) 14/5- (1 —7a)”"/? .
om0 (51 )™ (s o)
5. (a) 1

(b) —sin(sinx) - cosx + cos(cos ) - sinx
(¢) =3z%- (1+ (cot(z?))?)
6. Ableitungen: f/(x) = 322 — 6x =z - (32 — 6) /" (x) =6x—6

e f/(0) =0 und f”(0) < () so ist z = 0 eine (lokale) Maximal- 61y
stelle (Maximum f(0) =

e f/(2) =0 und f"(2) > 0, so ist x = 2 eine (lokale) Minimal-
stelle (Minimum f(2) = 1)

e (1) =0, f(x) konkav im (—o0,0) und konvex im (0, c0), so
ist £ = 1 ein Wendepunkt
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7. Siehe Analysis I, Serie 7, Aufgabe 3

8. Siehe Analysis I, Serie 8, Aufgabe 2
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4 Funktionen von mehreren Variablen, Differentialrechnung

1. (a) f=¢€*-sin(zy) +C
(b) nicht vollsténdig

2. . QZS =y- ez—i—QZ ¢y — ex+2z sz — 2y . ex+2z

° w — ea:+22 4 cos(y) sz — ex+2z Q,Z)z — 26x+22

T+2z 42z 42z

e X=2-¢ Xe=2y-e Xy = 2e
Da ¢, = vy, ¢. = X und ¢, = x. sind die Integrabilitdtsbedinungen erfiillt:

o f=[¢dr=y- e +C(y,2)
o [=[vdy=y-et* +sin(y) + Oz, 2)
° f:fxdz:y‘ex”"—i-C(a:,y)

Deshalb ist die gesuchte Funktion f(x,y,2) =y - e*"%* +sin(y) + C.
3. Siehe Losungen Priifung HS04, Aufgabe 9
4. Siehe Analysis II, Schnelliibung 1, Aufgabe 4
5. Siehe Stammbach, Seite 201

6. Man finde Maxima und Minima der Funktion f(z,y) = x — y auf dem Dreieck D, dessen
Rand durch die Punkte (0,0), (1,0), (0,1) geht.

e gradf = (1,—1) # (0,0) fiir alle (z,y) € D
e Rand:
-r1=(0,t) te
—ry=(t,1—1)
—r3=(t,0) te
e FEckepunkte
- (0,0) — f(0,0) =0
- (1,0) — f(1,0) =1
—(0,1) — £(0,1) = -1

0,1] — (i) = —t — f(57) = —1 #0
te(0,1] — f3) =t —(1—t) — f/(F) =2#£0
[1,0] — f(3) =t — ['(F) =1 £ 0

Deshalb das Maximum der Funktion ist 1 und das Minimum ist —1.

7. Man bestimme die Extrema von f(z,y) = 2% + y? + = + 1 auf dem Einheitskreis.

!

e gradf = (2z +1,2y) = (0,0) — (—0.5,0) — f(—0.5,0) = 3
e Rand: 7(t) = (cos(t),sin(t)) mit t € [0, 27)
f(7(t)) = cos?(t) + sin?(t) + cos(t) + 1 = cos(t) + 2
FI(F(t) = —sin(t) =0 — t = kn
Nur t; = 0 und ¢3 = 7 sind im Definitionsbereich von t:
- 7(t1) = (1,0) — f(1,0) =3
e Eckepunkte: Wir haben keine Eckepunkte.

Das Maximum ist 3 in (1,0) und das Minimum 2 in (—0.5,0).
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5 Integralrechnung

1. (a) tanxz — x + C (Siehe Analysis I, Serie 11, Aufgabe 1d)

(b) 72 — 4 (Siehe Analysis I, Serie 11, Aufgabe 1f)

(c) % -In ;—ﬁ - % . x%rl (Siehe Analysis I, Zusétzliche Serie Integrale, Aufgabe 3a)
2. (a) —z-cotz+log|sinz|+ C (Siehe Analysis I, Serie 11, Aufgabe 1a)

(b) 2-arctan /e — 1 4 C (Siehe Analysis I, Serie 11, Aufgabe 1b)

(c) 1/3-23-logx —1/9- 2% + C (Siehe Analysis I, Serie 11, Aufgabe 1c)
3. (a) 3-(Infl—z|—In[l+z))+2+C=In i;—i—kxﬂ—C

(b) 2arctan(z) +2In |1 — z| — In |1 + 2?| + C = 2arctan(z) + In ((1;22) +C

() 12 + 3|z — 1|+ |l +2|+C

4. (a) [57 ﬁdw = limg_00 fog w%“dx = limg_00 arctana;\g = lim¢_, o arctan(§) =

(b) Jy srrde =limey- [§ mpda = lime_,, - arcsin() §

3
= limg_, ;- arcsin(§) = §
5. (a) oo (Siehe Analysis I, Serie 13, Aufgabe 8a)

(b) 1/In2 (Siehe Analysis I, Serie 13, Aufgabe 8b)
(c) oo (Siehe Analysis I, Serie 13, Aufgabe 8c)

(=}

. F'(z) = f(sinx) - cosx (Hauptsatz der Integralrechnung)

J

. f®)(0) = 3 (Siehe Analysis II, Serie 7, Aufgabe 1)
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6 Anwendung der Differentialrechnung - Ebene Kurven

1.

OP = ((Rcos(wt) + 1 cos((Q 4+ w)t), R cos(wt) + r cos((Q + w)t))
(Siehe Analysis I, Serie 9, Aufgabe 5)

. Siehe Analysis I, Serie 9, Aufgabe 4

Siehe Stammbach, Seite 206

z(t) = cos(t) Z(t) = —sin(t) y(t) = sinh(¢) y(t) = cosh(t
k(t) — cos(t)-cosh(t)+sin(t)-sinh(t) E(0) = 140 _ 1 0
( ) (cosQ(t)—i-sinhQ(t))% ( ) 1 p( )

. Siehe Analysis I, Serie 5, Aufgabe 5

Siehe Analysis I, Serie 10, Aufgabe 1
—r+y—2+1=0
Siehe Analysis II, Serie 3, Aufgabe 1

T Yy zZ_
vmtym T e =3
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7 Anwendung der Integralrechnung
1. Siehe Losungen Priifung HS04, Aufgabe 1
2. Jy = 42 (Siehe Analysis I, Serie 13, Aufgabe 5)
3. Siehe Stammbach, Seite 203
4. logm — log 2 (Siehe Stammbach, Seite 182)
5. 3/2 (Siehe Analysis I, Serie 12, MC Aufgabe 1)

6. Fiir den Schwerpunkt bekommt man:

6 24 12
(335,?/5) = <_7'r +=,2- >

(Siehe Stammbach, Seite 180)
7. Fiir den Schwerpunkt bekommt man:

3D? +2Dd + d?
sy Ysy ”s) = - L,0,
(s, s, 2) (4-(D2+Dd+d2) 0 0)
(Siehe Analysis I, Serie 13, Aufgabe 6)

Bemerkung. Die Aufgabe wurde mit Hilfe von den Formeln fiir Rotationskorper gelost:
Man kann sie auch 16sen mit mehrdimensionalen Integrale (empfholen).

8. Mit I, = [[[ 2? + y* dv bekommt man

B rRsina pvR2—22 5,8R5
I, = (5/ / / P dpdzde = T (3sina — sin® a)
0 JO z

cot

9. I, = ”}1154 - (6 4+ 4R? + 3H) (Siehe Analysis II, Serie 5, MC Aufgabe 6)

10. Das Gebiet B ist

B={@ylose<ty<y<i-t}
Somit folgt
F(B):/ dF:// dydx:/lmdx:
073 0 /3 0
1,
0.5
‘ z
0.5 1

11. Siehe Losungen Priifung HS04, Aufgabe 8
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12. (a) Durch die Transformation z = u - cos(v) und y = 2u - sin(v) findet man

dF = ‘det (COS(’U) —u Sin(v)>

2sin(v) 2w cos(v) dudv = 2u dudv

Die Flache ist also

27 1
F = / / 2u dudv = 21
0 0

(b) Mit der Formel von Analysis 1 erhilt man
t1 27
F = 5 / (xy — zy)dt = / 2 cos?(t) + 2sin?(t) dt = 2n
to 0

Mit dieser Formel kann man trotzdem nicht auf der Ellipse integrieren (z.B. Volumen
unter einer Ebene auf der Ellipse).

13. V= %” (Siehe Analysis II, Serie 4, Aufgabe 5)
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8 Vektoranalysis

1.
divehs =0 rotth = (—2,2,2)

divty = 2yz rot?y = (22 +x,0,—z — 3)

2. Man bestimme die Gleichung der Figur, die bei der Rotation der Gerade, die durch den
Richtungsvektor (0, 1,1) definiert ist, um die z-Achse entsteht.

Die Gerade hat die Parameterdarstellung:

0
gr:u— [u
u
Mit der Rotationsmatrix (um die z-Achse)
cos(v) sin(v) 0
R, = | —sin(v)  cos(v) 0
0 0 1
erhilt man die gesuchte Parametrisierung
0 w - sin(v)
7 (u,v) = Ry- u| = | u-cos(v)
u u

Die implizite Gleichung ist dann

3. Der Kegel wird durch die Parametrisierung

u - cos(v)
™(u,v) = | u-sin(v) v € [0,27],u € [0,1]
u
Daraus folgt
cos(v) —u - sin(v)
Tu(u,v) = | sin(v) Ty(u,v) = | w-cos(v)
1 0

Somit kann man das Oberflichenelement berechnet werden
—u - cos(v)

dA = |7y X 7yldudv = | [ —u - sin(v) | | dudv = V2 - u dudv

u

Das Oberflichenintegral wird somit

27 1
A:// \f2~ududv:\/§/ /ududv:ﬁw
K 0 0

4. 47 R?
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5. Siehe Analysis II, Serie 5, Aufgabe 5
6. Siehe Analysis II, Serie 6, Aufgabe 9

7. Man berechne den Fluss von innen nach aussen des Vektorfeldes ¢ = (x4 2,y +1, z) durch
die Halbkugel B mit Radius 1.

Fluss durch die Halbkugel4+Grundflache:

@1:///33dvz3.V(B):27r

Fluss (von innen nach aussen) durch die Grundfliche (zy-Ebene, z = 0):

<I>2_//(x+2,y+1,0)-(0,0,—1)dA—0

Der gesamte Fluss ist deshalb
o = ‘I’1 - (I’Q =27

8. m/4-sin® ¥ (Siehe Stammbach, Seite 203)

9. (a) Mit divy = 4y bekommt man (Kugelkoordinaten)

widy = T
///le’UdV—4

(b) Der gesuchte Fluss ist

3T

(I)gekriimmt = (I)Kt‘)per — PEhene = ?

10. 3 (Siehe Losungen Priifung HS04, Aufgabe 7)

11. —1/2 (Siehe Losungen Priifung HS04, Aufgabe 2)

12. W = 1/2 (Siehe Analysis II, Schnelliibung 2, Aufgabe 4)
13. - = 1/4 (Siehe Stammbach, Seite 171)

14. Siehe Analysis II, Serie 9, Aufgabe 2

15. Da der Weg geschlossen ist, kann man den Satz von Stokes anwenden:

W = EdF://romTﬁdA
as S

Unter Beriicksichtigung, dass die Arbeit in Gegenuhrzeigersinn gefragt ist:

0
n=10 rotv =Vxuv=|...
1 2x

W://Q:UdA:2-A-xs:0

Hier wurde es angewendet, dass z, = & [[2dA (x5 = 0 fiir den Einheitskreis, da Schwer-
punkt und Ursprung iibereinstimmen).

Somit ist die Arbeit:

10
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16. a = £+/2/m (Siehe Stammbach, Seite 206)

17. Die Gerade hat die Parametrisierung

1 0 1 . 0
Fe)y=(1|+t-[ 1 | =[1+¢ rt)=1| 1 te€[0,1]
1 -1 1-t¢ -1

“ e 1 1
W = 1+t -1 dt:/1+t—(1—t)dt:/2tdt:1
0 0

Die Arbeit von (1,2,0) nach (1,1,1) ist —1 (7(¢) &ndert sich nicht, aber hat ¢ € [1,0]).

11
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9 Komplexe Zahlen

—_

@ Btk

(b) —1/4

(c) yecos(v3/2) —iy/esin(v/3/2)
Fiir den Losungsweg: Siehe Analysis I, Zusétzliche komplexe Zahlen, Aufgabe 1
2. Siehe Analysis I, Zusétzliche komplexe Zahlen, Aufgabe 3

3. Die Nullstellen sind 1 414, +£1.
Das Polynom kann als (22 — 2x + 2) - (22 — 1) geschrieben werden.

4. 22+Z+1:0—>21’2:_1i§/m:71ii\/§

2
i-27/3 —i-27/3

In Polarkoordinaten: z1 = ¢ ,Z0=¢

5. (a) —2%9 44250 (Siehe Analysis I, Zusitzliche komplexe Zahlen, Aufgabe 4)
(b) Siehe Analysis I, Zusétzliche komplexe Zahlen, Aufgabe 6a
(c) Siehe Analysis I, Zusétzliche komplexe Zahlen, Aufgabe 6b

12
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10 Differentialgleichungen

1. Siehe Losungen Priifung HS04, Aufgabe 3

2. Die Differentialgleichung ist separierbar und kann wie folgt geschrieben werden:

Integration (nach x) liefert:
/
d
/ Y= / dr
Y x4+ 1

dy / do
Y2 2?41

1
—~ = —arctan(z) + C’
)

Die Gleichung kann nach y aufgelost werden:

1
y(z) = arctan(z) + C CeR

Die Anfangsbedinung liefert C' = 1, d.h. die Losung der Anfangswertproblem lautet:

1
arctan(z) + 1

y(z) =
3. Wir betrachten zuerst die homogene DGL und wir machen einen Euler Ansatz
yn(x) = C - e
Durche Einsetzen bekommen wir das charakteristiche Polynom
M+A=0 = A-(AM+1)=0
Die Nullstellen sind 0 und =44, somit ist die homogene Losung
yp(x) = C1 + A - cos(z) + B - sin(x)
Fiir die partikulére Losung machen wir den Ansatz y,(z) = A - 2 + B und man bekommt
Yp(z) =
Die allgemine Losung ist somit
y(x) =C1 4+ A-cos(z) + B -sin(z) + z
4. Siehe Losungen Priifung HS04, Aufgabe 4
5. Siehe Losungen Priifung HS04, Aufgabe 5

6. Siehe Stammbach, Seite 199

13
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7. Die DGL ist nicht separierbar, deshalb macht man die Substitution (geméss Tabelle):
wr)=z—-y & y=z-ulx) & y=1-u(2)
Einsetzen liefert:
o/ 1 1

l-v=uv?+1 = —=-1 = —=z4+C = u=
u? u z+C

Durch Riicksubstitution findet man allgemeine Losung

1
z+C

y=r—u=1x—
Durch Einsetzen der Anfangsbedingung findet man C' = 0, somit

y(:v)zw—%

8. Die Differentialgleichung ist exakt: Man sieht, dass ¢, = 1. Die Funktion g(z,y) lautet
somit:
g@y)=2"y+y* +C

Die implizite Losung der Differentialgleichung ist dann

" =2 y+y*+C = 2P y+y*=C

x Sm(x ) (Siehe Analysis II, Serie 11, Aufgabe 2)

9. vy

10. y(= (Slehe Analysis II, Serie 11, Aufgabe 4)

12. C1+Cy-e ™+ Lz -e® — Se® (Siehe Analysis II, Serie 12, Aufgabe 1)

() =
() =
11. y(z) = (Cy + Cy -z + 222) - e® (Siehe Analysis II, Serie 12, Aufgabe 1)
y(z)
() =

13. *.cos(z) — 1 (Siehe Stammbach, Seite 177)

y(x
14. Man finde die allgemeine Losung der folgenden Differentialgleichung:

T

sin(z) -y + cos(z) -y =e
Da die DGL linear ist, ist y = yp, + yp:

e homogene DGL:
sin(z) -y + cos(z) -y =0

Diese Differentialgleichung ist separierbar:

Y cos(x c’
Yy sin(z)

sin(z)
e inhomogene DGL: Wir verwende das Verfahren von Lagrange und machen den Ansatz

C(x)

yp(x) = sin(z) = y;)@:) =

C'(x) - sin(z) — cos(z) - C(x)
sin?(x)

Einsetzen in die Differentialgleichung ergibt

C'(x) - sin(z) — cos(z) - C(x) n cos(z)-C(x)

sin(z) sin(z) -

14
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15.
16.
17.
18.

19.

Man sieht, dass die Terme mit C(z) verschwinden (muss so sein). Deshalb bekommt
man eine Gleichung fiir C’(x):

C'z)=e* = OCz)=e"+0"
Die partikuldre Losung ist dann

_ Cx) e+ C"
Y= sin(x)  sin(x)

Die allgemeine Losung ist somit

C/ +c//+6x_c+em
sin(z)  sin(r)  sin(x)

y(w) = yn(z) + yp(z) =

y(z) = 3 + C1 -z + C - 2% (Euler’sche Differentialgleichung)
Siehe Analysis II, Serie 12, Aufgabe 6

sinz - sinhy = C (Siehe Stammbach, Seite 191)

(y — 1)2 + (x — 1)? = C (Siehe Analysis II, Serie 11, Aufgabe 6)

Zuerst muss man die gegebene Kurvenschar mit einer Differentialgleichung beschreiben
(Elimination von c). Ableiten ergibt:

v (-1 +y+c=0 +—= c=-y—vy (x—1)
Einsetzen in die Kurvenschargleichung ergibt:

Y
Y@ —1)+y=0 = y/:m:f@?ay)

Die Orthogonaltrajektorien sind dann gegeben durch

, 1 Tt —x
y = — =
T () y

Die Orthogonaltrajektorien sind die Losung der DGL (separierbar) und lauten:

y2 CL'S 372

2
-2 7 — =4/ 3 g2
9 3 2+C i \/Sx >+ C

15
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11 Differentialgleichungsysteme
1. Das Phasenportrait ist gegeben durch

Der GGW Punkt ist (0,1) (wegen & = ¢ = 0).
2. y=C-x-e T (Siehe Stammbach, Seite 193)
3. Siehe Losungen Priifung HS04, Aufgabe 10
4. Die gesuchte Funktionen sind
z(t) = 2e% — 2¢7¢
y(t) = 2> + et
(Siehe Stammbach, Seite 197)
5. Zuerst schreiben wir Differentialgleichungssystem in Matrix Form
(e ()
0 2 y(t)
Jetzt versuchen wir, das System zu entkoppeln:

(a) EW: A\ =1 und A =2
EV: v = (1 O)T und vo = (1 1)T

(b) Wir machen die Tranformation

Cru (VY o o (YO,

(c) Die Losung u ist also
Ul o Cl . et
U2 o Cy - et

(d) Durch Riicksubstitution findet man

1 . 1
z:T-u:C’yet-<0>+C’2-e2t-<1>

6. Die gesuchte Losung lautet

2 —A4t 1 —Tt 7 t

t _— - -
z(t) = —35¢ 22 T1¢
1 —4t 1 -7t 1 t

= —— — -
yt) =—g5e Tt gf T e

(Siehe Stammbach, Seite 181)
7. Wir versuchen, das System zwei eine DGL zweiter Ordnung umzuwandeln:
(a) Durch Ableiten der ersten Gleichung findet man
t=i—y+e = gPg=—-i+i+eé
Einsetzen dieser Ableitung und der ersten Gleichung in die zweite liefert
—it+ite=x+(—i+x+e) = i-2t4+20=0

Y Y

16
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(b) Die Gleichung besitzt die Losung
x(t) = e' - (A-cos(t) + B -sin(t))

Die Anfangsbedindingung x(0) = 0 liefert A = 0.

(c) Einsetzen in die erste Gleichung liefert

y(t) = —i+x+e

= —B- (e -sin(t) + cos(t) - €') + B - e’ -sin(t) + ¢

=e' (=B -cos(t) + 1)

(d) Die zweite Anfangsbedingung liefert B = 1.

Die Losung des Differentialgleichungssystems lautet somit

z(t) = e’ - sin(t) y(t) = e’ (1 —cos(t))

17
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12 Potenzreihen
1. (a) (=1/2,1/2)
(b) (1—e1+e¢)
2. Siehe Loésungen Priifung HS04, Aufgabe 7

3. Wir wissen, dass

dz
tanh C=
arctanh(x) + /1—x2
Mit Hilfe der geometrischen Reihe:
L. i(nﬁ)” = ix% fiir 22| <1 & |z| < 1
1—a22 N
n=0 n=0
Somit ist
o0 ) o0 p2ntl
— n —
arctanh(z) + C = /Zm dx = Z 1
n=0 n=0
Wegen arctanh(0) = 0 ist C' = 0 und folgt
o 2n41 3 5
x >
arctanh(x):;_:o2n+1 :$+§+€+...

Der Konvergenzradius der Folge ist p = 1 (aus der geometrischen Reihe).
4. Mit Partialbruchzerlegung bekommt man

z—1 oz 1
(#2+1)-(x+1) 1422 1+2z

Mit Hilfe der geometrischen Reihe:

x 1 [e%¢) . ) § )
1+ 22 =x- 1_(_:62) :x.nz;)(_ﬁ) :nZ:O(_l) L g2l
1 1 e n 0o o
l+z 1-—(-z) nZ%(_x) nZ:O(—l) T
Somit ist
vl 3 n n+tl 3 n n __ = n n+1 n
(1’2—#1)-(33—1-1):;(_1) -;p2+ _TZZ:O(_l) . _HZIO(_D '($2+ . )

Fiir den Konvergenzbereich gilt:

o -2 <l = |z|<VI=1
o |—z[<1 = J|z|<1

Daraus folgt, dass die Potenzreihe fiir z € [—1, 1] konvergiert (p = 1).

5. flx) =3+ % + i—; + ... (siehe Stammbach, Seite 200)

18



Nicolas Lanzetti Analysis PVK HS 2014/FS 2015

6. x+ 22° + %15 + ... (siehe Stammbach, Seite 209)

7. Mit - antl
sin(z) = ()" —
) ;) (2n+1)!
bekommt man
0 3\2n+1 o0 6n-+3
: 3 n (1’ ) n x
— S R S S e
sin(a”) 7;)( S a1 ;( " e

2 6

8. y(z) = % + {55 + - .- (Siehe Analysis II, Serie 13, Aufgabe 6)

9. y(x):1+x—g—3+...
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